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Streszczenie: W rozprawie badana jest klasa funkcji niewypuktych o szczegol-
nej strukturze, klasa funkcje abstrakcyjnie wypuklych. Sa one zdefiniowane na
podstawie uogélnionego sprzezenia Fenchela oraz bi-sprzezenia, gdzie sprzezenie
okreslone jest wzgledem zadanej klasy funkcji elementarnych. Gdy funkcje ele-
mentarne definiujace sprzezenie s funkcjami afinicznymi, to abstrakcyjna wy-
puktosé funkcji redukuje sie do zwyktej wypuktosci. Dla funkcji abstrakcyjnie
wypuklych definiuje sie abstrakcyjny subgradient, ktéry jest globalny.

W konsekwencji, rozwazana w rozprawie teoria dualnosci dla zadan mini-
malizacji funkcji abstrakcyjnie wypuklych nie jest klasyczna, w tym sensie, ze
nie jest zwigzana bezposrednio z przestrzenig dualna. Jest to podstawowy fakt
wykorzystywany w konstruowanych i badanych w rozprawie problemach du-
alnych: opartych na funkcji sprzezonej (conjugate duality), oraz opartych na
funkcji Lagrange’a (Lagrange duality). Konstrukcja i badanie problemoéw du-
alnych dla zadan minimalizacji zawierajacych funkcje wypukte.jest pierwszym
celem rozprawy.

Pomimo, ze teoria abstrakcyjnej wypuklosci rozwijana jest od poczatku lat
dziewiecdziesiatych ubiegltego wieku, nie ma do chwili obecnej satysfakcjonu-
jacych algorytmoéw minimalizacji funkcji stabo wypuktych, ktére wykorzystuja
bezposrednio stabg wypuktosé. Jednym z powodéw jest fakt, ze nieliniowosé
funkcji elementarnych jest powaznym utrudnieniem w zaproponowaniu prakty-
cznie uzytecznych algorytmoéw i badaniu ich zbieznosci.

Drugim celem rozprawy jest ogolnienie i zaadoptowanie niektérych algo-
rytméw efektywnie dziatajacych w kontek$cie minimalizacji funkcji wypuktych



do wybranych klas funkcji abstrakcyjnie wypuklych, @ﬁc—wypuklych. Jako
temat laczacy pierwsza i druga cze$¢ rozprawy zaproponowany jest algorytm
prymalno-dualny oparty na idei algorytmu Chambolle-Pock’a.
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